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3.2        ΑΘΡΟΙΣΜΑ ΓΩΝΙΩΝ ΤΡΙΓΩΝΟΥ  
            Ι∆ΙΟΤΗΤΕΣ ΙΣΟΣΚΕΛΟΥΣ ΤΡΙΓΩΝΟΥ   
     
ΘΕΩΡΙΑ 
1. 
Άθροισµα γωνιών τριγώνου    
Σε οποιοδήποτε τρίγωνο το άθροισµα των γωνιών του είναι ίσο µε 180ο  
 
 
2.  
Ιδιότητες ισοσκελούς τριγώνου   

•  Η ευθεία της διαµέσου που αντιστοιχεί στη βάση  
    είναι άξονας συµµετρίας του ισοσκελούς τριγώνου.  

•  Η διάµεσος που αντιστοιχεί στη βάση είναι ύψος  
    και διχοτόµος.  

•  Οι προσκείµενες στη βάση γωνίες είναι ίσες.  
 
 
3.  
Ιδιότητες ισοπλεύρου τριγώνου  

•  Η ευθείες των διαµέσων του είναι άξονες  
    συµµετρίας του ισοπλεύρου τριγώνου.  

•  Κάθε διάµεσος είναι ύψος και διχοτόµος.  

•  Όλες οι  πλευρές είναι ίσες. 

•  Όλες οι γωνίες είναι ίσες. 
 
 

ΣΧΟΛΙΑ  
1. 
Οξείες γωνίες ορθογωνίου τριγώνου  
Το άθροισµα των οξειών γωνιών ενός ορθογωνίου  
τριγώνου είναι 90ο, δηλαδή είναι συµπληρωµατικές. 

Έτσι στο διπλανό ορθογώνιο τρίγωνο ισχύει  �Β + ɵΓ  = 180ο  
 
 
2. 
Άθροισµα δύο γωνιών ενός τριγώνου  
Το άθροισµα δύο γωνιών ενός τριγώνου ισούται µε  
την εξωτερική της τρίτης γωνίας.  

Στο διπλανό τρίγωνο ισχύει   �Α + �Β = ɵφ  
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3. 
Γωνίες ισοπλεύρου τριγώνου : Στο ισόπλευρο τρίγωνο κάθε γωνία είναι  60ο  
 
 
 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ  
1. 
Σε ένα τρίγωνο ΑΒΓ είναι �Α = 40ο  και  �Β = 3ɵΓ .  Να υπολογιστούν οι γωνίες  
�
Β και ɵΓ . 

Προτεινόµενη λύση  

Έστω το διπλανό τρίγωνο ΑΒΓ µε �Α = 40ο. 

Αν  ɵΓ = x  τότε  �Β  = 3x.  

Αλλά   �Α  + �Β  + ɵΓ  = 180ο   άρα    40ο + x + 3x = 180o  
                                                         40ο  + 4x = 180o  
                                                         4x = 180ο−  40ο  
                                                         4x = 140  
                                                         x = 35o  

Συνεπώς  ɵΓ  = 35ο  και  �Β =3·35ο = 105ο  
 
 
2.  
Σε ένα ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε βάση ΒΓ ισχύει  �Α = 2�Β .  Να υπολογιστούν οι 
γωνίες του τριγώνου.  

Προτεινόµενη λύση  

Έστω �Β = x.  Τότε  ɵΓ  = �Β = x   και �Α = 2x.  

Η ισότητα  �Α  + �Β  + ɵΓ  = 180ο   γίνεται  
                   x + x + 2x = 180o  
                   4x = 180o  
                   x = 45o  

Συνεπώς  �Β  = ɵΓ  = 45ο  και  �Α = 90ο  
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3 . 
Να συµπληρώσετε τα κενά στις παρακάτω προτάσεις  
α) Σε κάθε ισοσκελές τρίγωνο η διάµεσος που αντιστοιχεί στην βάση είναι … και … 
β) Κάθε γωνία ισοπλεύρου τριγώνου είναι ίση µε ….  
γ) Στο ισόπλευρο τρίγωνο κάθε … είναι διχοτόµος και ύψος  
δ) Το άθροισµα δύο γωνιών ενός τριγώνου είναι µικρότερο από …. 
ε)  Σε ένα ορθογώνιο τρίγωνο οι οξείες γωνίες είναι …. 

Προτεινόµενη λύση  

α)  
Σε κάθε ισοσκελές τρίγωνο η διάµεσος που αντιστοιχεί στην βάση είναι διχοτόµος  
και ύψος.  

β)  
Κάθε γωνία ισοπλεύρου τριγώνου είναι ίση µε 60ο.  

γ)  
Στο ισόπλευρο τρίγωνο κάθε διάµεσος  είναι διχοτόµος και ύψος  

δ)  
Το άθροισµα δύο γωνιών ενός τριγώνου είναι µικρότερο από 180ο  

ε )  
Σε ένα ορθογώνιο τρίγωνο οι οξείες γωνίες είναι συµπληρωµατικές  
 
 
4 .  
Στο διπλανό σχήµα να υπολογίσετε τη γωνία ω.  

Προτεινόµενη λύση  

Α ɵΓΒ = 60ο  ως παραπληρωµατική της γωνίας των 120ο  

Τότε στο τρίγωνο ΑΒΓ είναι  �Α  + 50ο + 60ο = 180ο   

Άρα  �Α  = 70ο   

Εποµένως  �ω  = 110ο ως παραπληρωµατική της �Α  
 
 
5. 
Αν ΑΒ = ΑΓ και η Γx είναι διχοτόµος να  υπολογίσετε  
τη γωνία φ του διπλανού σχήµατος.  
Προτεινόµενη λύση  

Επειδή η  Γx είναι διχοτόµος, θα είναι  Α ɵΓ∆ = 110ο. 

Εποµένως  Α ɵΓΒ = 70ο  
ως παραπληρωµατική της Α ɵΓ∆. 

Επειδή το τρίγωνο είναι ισοσκελές µε  ΑΒ = ΑΓ , έχουµε  �Β = Α ɵΓΒ = 70ο 

Τότε στο τρίγωνο ΑΒΓ είναι   �Α  + 70ο + 70ο = 180ο    άρα   �Α  = 40ο = ɵφ   
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6. 
Να σχεδιάσετε ένα πεντάγωνο και να φέρετε τις διαγώνιες από µία κορυφή σε όλες 
τις υπόλοιπες κορυφές.   
Να υπολογίσετε το άθροισµα των γωνιών του πενταγώνου.  
Προτεινόµενη λύση  
Έστω το πεντάγωνο ΑΒΓ∆Ε του διπλανού σχήµατος  

 Στο τρίγωνο ΑΕ∆ έχουµε : � 2Α  + ɵΕ  + � 2∆  = 180ο  

οµοίως  στο   Α∆Γ               �3Α  + ɵ 2Γ  + �1∆  = 180ο 

              στο  ΑΒΓ               �1Α  + ɵ1Γ  + �Β  = 180ο  
Προσθέτοντας κατά µέλη τις ισότητες αυτές βρίσκουµε ότι  
�

2Α + �3Α + �1Α + ɵΕ+ ɵ 2Γ + ɵ1Γ + � 2∆ + �1∆ + �Β  = 540ο  
�
Α  + ɵΕ  + ɵΓ  + �∆  + �Β = 540ο  
 
 
7. 

Σε ένα ορθογώνιο τρίγωνο µία γωνία του είναι ίση µε τα 
2

3
 µιας άλλης γωνίας του.  

Να υπολογιστούν οι γωνίες του τριγώνου (να διακρίνετε δύο περιπτώσεις )  

Προτεινόµενη λύση  

Έστω   �Α = 90ο 
Είναι φανερό ότι µόνο κάποια από τις οξείες  
γωνίες του τριγώνου µπορεί να είναι ίση µε  

τα 
2

3
 κάποιας άλλης 

1η περίπτωση     �Β =
2

3
⋅
�
Α  = 

2

3
⋅90ο = 60ο  

                             Τότε  ɵΓ = 30ο  

2η περίπτωση     �Β =
2

3
⋅
ɵ
Γ   

                            Αλλά    �Β + ɵΓ  = 90ο   άρα   
2

3
⋅
ɵ
Γ  +  ɵΓ = 90ο   άρα   

                                                                          
5

3
⋅
ɵ
Γ = 90ο   

                                                                          ɵΓ  = 90ο : 
5

3
 =  90ο ⋅

3

5
 = 54ο  

Τότε  �Β = 
2

3
⋅54ο = 36ο    
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8. 
Στο διπλανό σχήµα το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές µε  
ΑΒ = ΑΓ και η Αx // ΒΓ.  Να δικαιολογήσετε το ότι η   

Αx είναι διχοτόµος της γωνίας  Γ �Α y.   

Προτεινόµενη λύση  

Επειδή Αx // ΒΓ είναι  �ω= ɵΓ    (1)   ως εντός εναλλάξ  
                              και  ɵφ = �Β     (2) ως εντός εκτός  
Όµως το τρίγωνο είναι ισοσκελές µε ΑΒ = ΑΓ,  άρα  �Β = ɵΓ   

Τότε, από τις (1) και (2)  θα είναι και  �ω  = ɵφ ,  άρα η Αx  

είναι  διχοτόµος της γωνίας Γ �Α y    
 
 
9. 
Στο διπλανό σχήµα είναι  ε // δ  και οι ΑΚ και ΒΚ  

είναι διχοτόµοι των  γωνιών �Α  και �Β .  

Αν   Β �Α δ = 120ο,  να υπολογίσετε τις γωνίες   
του τριγώνου ΑΒΚ . 

Προτεινόµενη λύση  

Γνωρίζουµε ότι   Β �Α δ + Α �Β ε = 180ο  ως εντός και επί τα αυτά  

                           120ο + Α �Β ε = 180ο  

                           Α �Β ε = 60ο  

�
1Α  = 

�δ

2

ΒΑ
= 60ο   και �1Β  = 

�ε

2

ΑΒ
= 30ο  λόγω των διχοτόµων.  

Μετά από αυτά στο τρίγωνο ΑΒΚ έχουµε   �Κ = 180ο − �1Β − �1Α  =  
                                                                          =180ο −30ο −60ο = 
                                                                          = 90ο  
 
10  
Να υπολογίσετε τις γωνίες �ω  , ɵφ  και ɵΓ  στο διπλανό  

σχήµα αν γνωρίζετε ότι η Β∆ είναι διχοτόµος της γωνίας �Β . 

Προτεινόµενη λύση  

Αφού η Β∆ είναι διχοτόµος, θα είναι  Α �Β∆ = 35ο  

Στο τρίγωνο ΑΒ∆ είναι �Α  + Α �Β∆ + �ω= 180ο  

                                       60ο + 35ο  +�ω= 180ο  

                                       �ω= 85ο  
ɵφ = 95ο ως παραπληρωµατική της �ω   

Στο τρίγωνο ΑΒΓ είναι �Α  + �Β  + ɵΓ = 180ο    

                                       60ο  + 70ο  + ɵΓ = 180ο   

                                       ɵΓ = 50ο 
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11. 
Στο διπλανό σχήµα είναι ε // δ να υπολογίσετε τις  
γωνίες των τριγώνων ΑΒΓ και Α∆Ε  
Προτεινόµενη λύση  

∆ �Β Γ = 40ο ως εντός εναλλάξ  

Γ ɵΕΒ = 38ο για τον ίδιο λόγο  

στο τρίγωνο ΑΒΓ είναι ∆ �Β Γ + 38ο + Β �Α Γ = 180ο άρα  

                                      40ο  + 38ο + Β �Α Γ = 180ο 
εποµένως Β �Α Γ = 102ο  

                                      τότε και Ε �Α∆ = 102ο  ως κατακορυφήν  
 
12. 
Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ του  
διπλανού σχήµατος.  
Προτεινόµενη λύση  

Είναι Α ɵΓΒ = 60ο ως παραπληρωµατική της γωνίας των 120ο  
Στο τρίγωνο ΑΒΓ έχουµε   5x + x + 60o = 180ο   
                                            6x = 120ο  
                                            x = 20o  

∆ηλαδή  �Β = 20ο  και �Α = 100ο  
 
 
13. 
Στο διπλανό σχήµα είναι  ε // δ .  Να υπολογίσετε τις  
γωνίες των τριγώνων ΑΒΓ και Α∆Ε.  

Προτεινόµενη λύση  

Α �∆Ε = 70ο ως παραπληρωµατική της γωνίας των 110ο  

Γ ɵΕ∆ = 50ο ως παραπληρωµατική τη γωνίας των 130ο  

Στο τρίγωνο Α∆Ε  έχουµε    �Α  + Α �∆Ε + Γ ɵΕ∆ = 180ο  

                                              �Α  + 70ο  + 50ο  = 180ο   

                                              �Α  = 60ο  

Α �Β Γ= Α �∆Ε =70ο  ως εντός εκτός και επί τα αυτά  

Α ɵΓΒ = Γ ɵΕ∆ = 50ο   για τον ίδιο λόγο  


